SIMULAZIONE DI PROVA D'ESAME
CORSO DI ORDINAMENTO

Dimostra che la funzione

Sl = X2+ x+1

1
¢ biiettiva nell’intervallo [— BY + 00[.

Determina il campo di esistenza, il codominio e I'espressione analitica della funzione inversa.



SOLUZIONE DELLA SIMULAZIONE D'ESAME
CORSO DI ORDINAMENTO

La funzione data € continua (il denominatore non ha radici reali ed € positivo Vx&€ R) e derivabile su R.
Dallo studio della sua derivata prima

2x+1

J0== (2 + x+1)?

otteniamo:

1
x<— ? —=  f(0)>0 e fcrescente;
1 !
x> — > —= (<0 e f decrescente;

1 1 1 4
x=—— — [fl=—|=0e M| ——;— | maxrel. e ass.
2 273

Nell'intervallo [— %; + 00{ la funzione & monotona decrescente e quindi ¢ biiettiva e percio invertibile (fi-
gura 12.a).

Questo intervallo ¢ anche il codominio della funzione inversa.

Poiché in tale intervallo la f'¢ strettamente positiva e % ¢ il massimo assoluto, l'intervallo }0; %} ¢ il co-

dominio di fe quindi il dominio della sua inversa f~! (figura 12.b).
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a. La funzione f. b. La funzione inversa di f. < Figura 12.

Per determinare l'espressione analitica di /~! poniamo y= f{x) e risolviamo l'equazione ottenuta rispetto
alla variabile x:

1
= 1 1 4
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Scegliamo la soluzione con «+», compatibile con la condizione x= — 5 € scambiamo le due variabili per
ottenere l'espressione analitica di /'
1 1 /4

=——+—/—-3.
J 2 2 X 3



